Cviceni 7 — Gaussovské a Eukleidovské obory
18. listopadu 2025

Piiklad 1. Spoditejte ireducibilni rozklady prvka 3, 5, 6, 10 — 6i v Z][i].

Piiklad 2. Rozhodnéte, zda existuje vice rozkladi &isla 6 v oborech Z[i], Z[v/—5], Z[v/6] a pokud ano, zkuste je
najit vsechny.

Priklad 3. Vydélte se zbytkem nésledujici ¢isla:
a) 5+ 7is 3 —iv Z[i,
b) 3+2is1+1v Z[i,
¢ dal-v=2v VI,
d) 14+4v/-2a3+vV=-2vZ[V=2|,
€) b+2wal—wv Zw], kde w = 5",

Priklad 4. Spocitejte NSD pro néasledujici dvojice a pokud to jde, urcete Bézoutovy koeficienty:
a) 3 — 722 + 152 — 9 a 23 — 722 + 14z — 8 v Z[z],
b) 5a 7+ v Z,
c) 3a2++/—5vZ[-5,
d) 2 +22+z+1az?—2r+2v Zsa],
e) 6—3v3a3++v3vZ[V3.
Priklad 5. Vysvétlete nasledujici jev:
o V oboru Z[y/—=3] plati, ze 2(—2) = (/=3 +1)(v/=3 — 1), a proto se jedna o obor s nejednoznaénym rozkladem.
e v oboru Z[v/2] plati 2v/2 = (—4 + 3v/2)(4 + 3v/2), ale jednd se o obor s jednoznaénym rozkladem.
Pi#iklad 6. Rozlozte polynom 222 + 22 — 1 nad Eukleidovskym oborem Z[v/3] na souéin ireducibilnich prvki.
Piiklad 7. Ukazte, Ze polynom 3z3 + 222 + (4 — 2i)z + (1 +4) je v Z[i][z] ireducibilni.
Pi#iklad 8. Najdéte v oboru Z[v/3] nekone¢né mnoho invertibilnich prvki.

Domaci tikol. Ukazte, ze pro p € N prvocislo je Z[%] eukleidovsky obor s normou v takovou, Ze pro z = p'u € Z[%],
kde t,u € Z a p{ u, plati, ze v(z) = |ul.



