Cviceni 6 — Gaussova véta a Eisensteinovo kritérium
11. listopadu 2025

Piiklad 1. Urlete vSechny racionalni koteny pro ndsledujici polynomy z Z[z]:
a) 32° — 222 +x +1,
b) 23 — 72?2 + 11z + 3,
c) 223 — 2% + 3.
Priklad 2. Pro zadané polynomy f a g uréete NSD(f, g):
a) f=6x3—6,g=8x%—8v Zxl,
b) f =623 +3z -3, g = 62>+ 6x v Q[z],
c) f=62%y, g = 152y* + 2%y v oboru Z[z,y)|.
Priklad 3. Ukazte, Ze nésledujici polynomy jsou ireducibilni v prislusnych oborech:
a) ¥3 + 2% +x + 3 v Z[z],
b) 423 — 1522 + 60z + 180 v Z[x],
c¢) x® — 362t + 62° + 3022 + 24 v Q[z],
d) 2P~ + 2P 2 + ...+ 2+ 1 v Z[z], kde p je prvoéislo.
Hint: pro d) pouZijte substituci a vyuZijte dlohu z minulého cvicent.
Piiklad 4. V oboru Z[v/3][z] rozlozte polynom 222 + 2x — 1 na sou¢in ireducibilnich polynomd.
P¥iklad 5. RozloZte v Z[z] polynom z!® — 1 na souéin ireducibilnich polynomii.
Piiklad 6. Pro vSechna prvocisla p a pfirozend ¢isla n > 2 dokazte, Ze {/p je iraciondlni.

Priklad 7. Ukazte, Ze pokud je polynom f v Z[z] rozloZitelny a prvoéislo p nedéli vedouci koeficient f, pak plati,
ze je f rozlozitelny i v Zy[z]. Zformulujte obménu tohoto tvrzeni.

P¥iklad 8. Za pouzitf predchozfho cvicenf ukazte, ze je 3z* + 72® + 322 — x + 5 ireducibilni v Z[z].

Domaci tikol. Ukazte, Ze polynom z* + 1 je ireducibilni v Z[x], ale je rozloZitelny v Z,[x] pro kazdé p prvoéislo.



