Cviceni 1 — Eukleidés a Bézout
30. Za¥ 2025

Priklad 1. Najdéte nasledujcici hodnoty:
a) NSD(104, 168), nsn(104, 168),
b) NSD(728,1001), nsn(728,1001),
¢) NSD(Fy,, Fuy1), nsn(Fy,, Fiq1),
d) NSD(2k + 1,3k — 1), nsn(2k + 1,3k — 1).

Priklad 2. V supermarketu prodavaji mlécnou, bilou a hotkou ¢okoladu, vsechny za stejnou cenu. Jednoho krasného
dne cinila trzba za prodanou mlé¢nou ¢okoladu 270,—, za bilou ¢okolddu 189,— a za horkou 216,—. Kolik nejméné
tabulek cokolady se ten den mohlo prodat?

Priklad 3. Urcete Bézoutovy koeficienty pro nasledujici dvojice:
a) 1023, 96;
b) 104, 168;
c) 2k+1, 3k —1.
Priklad 4. Najdéte celociselna feseni nasledujicich rovnic:
a) 1023z + 96y = 18,
b) 18z + 24y =5,
c) 18z + 24y = 12.
Piiklad 5. Spoéitejte 107! v Za7.
P¥iklad 6. Spoéitejte 2771 v Zy;.
Piiklad 7. Spocitejte 81 a 127! v Zoy. Zamyslete se, pro¢ tomu tak je.
Priklad 8. Spocitejte néasledujici rovnice:
a) 5—3r=4 mod 7,
b) 11442 =7 mod 12,
¢) 4 +7=3—6z mod 8§,
Piiklad 9. Ukazte, 7e n? =1 mod 8 pro viechna lichd n € N.
P¥iklad 10. Vyieste nasledujcici rovnici: 22 + 52 =0 mod 19.
Piiklad 11. Vyieste nasledujici rovnici: 22 4+ 10z +6 = 0 mod 17.
Priklad 12. Pomoci modularni matematiky odvodte kritéria délitelnosti 9 a 11.

Domaci ukol. Najdéte nejvétsi ¢islo n takové, ze pomoci odecitani 2020 a pri¢itani n dokazeme dosdhnout
libovolného celého ¢isla od 0 po 8787, aniz bychom pfitom opustili interval [0,8787], bez ohledu na to, s jakym
¢islem zac¢neme.

Hint: pouZijte Bézoutovu vétu.



